Integracion Por fracciones Parciales

Ejemplo 1
3 P
’ - dx Factorizacionx* +3x=x(x+3)
J x* + 3x
3 _ﬂ_‘_ B
x>+3x x x+3
3 A(x—-3)+Bx
x? +3x x(x+3)
3=A(x+3)+Bx x=0
3=A(0+3)+B(0) x+3=0
3=A(3)+0 x= -3
3 =3A
3
a=s
A=1

3=A(x+3)+ Bx
3=A(-3+3)+B(-3)

= -3B
3

=3

B=-1

3 A B 1 1
Ix3+3xdx= f(;+x+3) axm I;dx- fx+3dx



Ejemplo 2

J' 3x+1
2 +4x+3

3x+1 _ A x B
x> +4x+3 (x+3) (x+1)

3x+1  A(x+1)+B(x+3)
x> +4x+3 (x+3)x+1)
3x+1 - Ax+ A+ Bx+ 3B

X2 +4x+3 (x+3)(x+1)

3x+1=Ax+Bx+A+3B

3x+1=(A+B)x+A+ 3B

{ A+B=3
A+3B=1

Resolviendo el Sistema

+B=3 (-1)

+3B=1
-A—-—B= -3
A+3B=1

2B= -2 °-°B=—§ B=-1

3x+1

xz+4x+34x f[(x+3) (x+l)
=I -+ (-1)
(x+3) (x+1)
dx

‘I(x+3) (x+1)

dx

] as

dx factorizacionx* + 4x+3 =(x+3)(x+1)

Encontrar A
A+B=3
A—1=3
A=3+1

A=4



Ejemplo 3

-;:fgdx Factorizacion x>+ 49=(x-7)(x+7)
x-3 A - B  Alx+7)+B(x-7)
*—-49 (x-=7) (x+7) (x=-7(x+7)

x—3 - Ax+7A+Bx-7B
x*—-49 (x=-7(x+7)

x—3=Ax+Bx+7A-7B
x—3=(A+B)x+7A-7B

{ A+B=1(7)

7A-7B = -3

7A-7B/ 7 Encontrando B

7.4-/8:-3 A+B=1 , Z+B=1
14A=4 A= :4 A=; s=1-; & 3=;
s s 3,3

Ix = T [(x D EED ") @-D D

27 1 s 1
-5I(x—7)d”+7f(x+7)d"



Ejemplo 4

J S :
f x{x+ 2 Fa
x _A+ B ” C _A(x+2)2+Bx(x+2)+Cx
x(x+2)2 x x+2 (x+2)* x (x + 2)°
x A(x*+4x+4)+Bx?+ 2Bx+Cx
x{(x+2)* x{x+2)°
x _Ax2+4-Ax+4-A+Bx2+ZBx+Cx
x(x+2)2 x{x+ 2)°

x=Ax2+4Ax +4A+ Bx2+2Bx+ Cx
x =Ax2+ Bx2 +4Ax+2Bx+ Cx + 4A

x=(A+B)x2+(4A+2B+C)x +4A

A+B=0 - B=0
4A+2B+C=1 —-C=1

0
4A=0 —~>A=Z=A= 0

]m f[x x+2 (x+2)2]dx

- f[g+x+2+(x-:2)2]dx

=fzx+z>fdx



| arare
x+2P2°"
u=x+2

du—=dx




Ejemplo 5

’ - Al d
*+2)(x-3) ’

5x -7 _Ax+8+ C _Ax+8(x-3)+C(x’+2)
(x*+2)(x-3) (x*+2) (x-3) (x*+2)(x-3)

5x -7 _Ax’-3Ax+Bx-3B+Cx’+ZC
(x*+2)(x-3) (x*+2)(x-3)

5x-7= Ax'-3Ax+Bx-3B+Cx* +2C
5x=7= Ax*+Cx* - 3Ax+Bx-3B +2C
5x~7=(A+C)x*+(-3A+B)x-3B+2C
- A+C=0 — A+0+C=0
-3A+B=5 - -3A+B+0=5
-38 +2C = -7 0-3B+2C=-7

- —



Resolviendo €l Sistema Metodo de Sustitucion

A+0+C=0 (3) "Ec.1"
5 “"Ec.2”

—3A+B+0=
34 +0+3Cc=0
—B8A +B+0=>5

B +3C=S5 "Ec.4"

A+ 0+C=0(0) "Ec.1"
0—3B+2C—=—7 “Ec.3
04~A0+0—0
/: 3B +2C = —7
! =3B4ZC==7 “Ec.5"
B +3C =5 (3) "Ec.4"
R R = "Ec.S"
3B/+ 9C — 15
3B + 2C — —7
‘11c =8
8

= 11



Encontare B

B+3C=5 Ec4
s+3(i)=s

24
B+H=5

24
B = S-H

31
38;;

S A f.q.us
(F+2)(x-3) (x’+2) (x 3)
"""if x e +31

11) ¥+2 11 5

8 [xdt 31
=Tnliz'n u=+a=d +_f ér
=--f‘a:+311 "(:)+—lnlrl+c

31t¢m"( )
o Init+ i1 Iniri+C
Sltan"‘( )

4 N

- In|?+ 2|+ T 11 Inlx-3|+C

Encontrar A

A+C=0 T"Ec1"

8
A+H-o
8

A=—-—

11

. f(-1)=+() @,

(x* +2) x-3)



