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Integracioén por partes [ udv = uv — [ vdu
(Un Dia Vi = Una Vaca- [ Vestida De Uniforme)

Consejos:

Como norma general, llamaremos u a las potencias y
logaritmos; y dv a las exponenciales, fracciones y
funciones trigonomeétricas.

No cambiar la eleccion, cuando se requiere aplicar el
método mas de una vez para calcular la misma integra, al
aplicarlo una segunda vez, se debe de llamar u al
resultado du del paso anterior y lo ismo para dv.

Integrales ciclicas: en ocasiones, tras aplicar dos veces
integracion por partes, se debe despejar la propia integral
dela igualdad obtenida para obtenerla.




Resolver la siguiente integral [ xe*dx

| = |nversa. De acuerdo con el orden de ILATE muestra que
la integral “x” es algebraica y e* es

L ——= Logaritmica. : : .
_ exponencial por lo que la primer integral debe
A —> Algebraica. Ser u.

T —— Trigonomeétrica.
E —— Exponencial.

fxexdx = xe* — J e*dx  Seresuelve laintegral
u= x dv={ e*dx
du=dx v=e*

jxexdx =xex—jexdx =xe*-e*+c =e*(x—1) +c




Determinar la integral: [ xe3*

Resolucion
1 1 u= X dv=[ e3*dx
a] —%e"+—e"+C J v 3
3 9 du=dx v=3e3¥ — 5= §e3x
b) —lxe?’x —leh +C 3x 3x
3 9 Jxe3x—xe —Je—dx
3 3
Q) e e+ C -
3x 3x
fxexdx _xe- ¢ 1+
1 9

d} —=—xe™ +$e3x +C

3




Determinar la siguiente integral: [ Ln2xdx -
Resolucion
u= Ln 2x duzzz—xdx:%
2
a) x ln2x+%+c dv=] dx V=X
dx
52 X JLandx = xLn 2X—fx7
b) A ln2x—7+c
| — xLn 2x — j dx

X
C) =X, ln2x—7+C — xLn 2X_x

2

d) =% ln2x+%+C




Integracion por el metodo de sustitucion E
trigonomeétrica

Caso | Caso 2 Caso 3
X N
Vx2 - c.o x
_¢co_x tan = €90 = x*-a’ tan X= — = —
sen X= ——=— c.a a c.a a
h a
2—x? h x
cosoc G4 Yaix sec o= —=% sec o= S0= Vx2+a?

n . ca a c.a a




Determinar por sustitucion trigonomeétrica, una

integral equivalente a; [ 2 )
V9—x2
Caso 1
j xdx [ 3sen « 3cosada
V9 —x2 j 3cos «
= jSSen « do
= 3C0OS x+C
Despejando x: _ 3@_'_(:
X=3sen « 3
dx = 3cosada =9 — x2+C

V9—x?2

COSX=

V9 — x2=3C0s5x




Determinar por sustitucion trigonomeétrica, una

integral equivalente a; [ =2
Vx?%-4
Caso 2
jﬂ [ 2sec « 2sec « tan « da
Vx? —4 j 2tan «
x?—4
= f 2sec? « da
Q=2
X
Sec x=3 = 2tan x+C
Despejando x: _ zmﬂ:
X=2sec & 2
dx = 3sec « tan « da — Vx2 — 44¢C

Vx?2 — 4=2tanx




Determinar por sustitucion trigonomeétrica, una

integral equivalente a; [ 22 )
Vx2+36
Caso 3

6tan «< 6sec? « dua

j xdx
Jx2 + 36 Vx2 +36 j 6sec o

X
a=6é =j6tanocsec x da
X
fanoc= - = 6sec X+C
Despejando x: _ 6\/x2+36+c
X=étanx 6
dx = 6sec? « da = Vx2 + 36+C
Vx2+36
SeCX=

6

Vx2 + 36 =bsec x




Determinar por sustitucion trigonometrica, una integral equivalente
) dx
= fw/(121—x2)3
dx dx
1 f ae 1 j\/ 121 273 =f 5 3
3) 1217 sen?6 X ( - x%) (\/121 —X )
0
b) 1_211f dGzQ j dx _ J‘ 11cosOd0O
cos J121 — x2 (VIZ1 =22 x2)3 (11cosH)3
1 ae
c) 121fsen29 Caso | =j 11cos0d6 =j de
113 - (cosB)3 121(cos0)?
1 ae
d) — [ — x = 11senf _1fd0 _lj ,
1217 cos®0 dx = 11cos6do =121) zos20 121 S¢¢ 949
V121 —x2 = 11cos®  _ 1 1 x
—121tan6?+C—121 —121_x2+c
X

= +C
121V121 — x?




Ejlemplo

o Obtener la integral de f\/%
a) —%ln WHM +c
b) —n [P
c) In WHX +cC
d) iln \/Flgxzﬂx Lo




o Obtener la integral de f\/mixw

Caso 3

j dx %seczede
V81 + 16x2 ]
V81 + 16x2 9sech
4x
) _jsec@d@_lf 0d 0
— 2 =1 sec
9 1
=3 In|secf + tanf| + c
B 9tanb B 9 p
X =—p— = tan 1 |V81+16x2 4x
9 = —ln + + Cc
dx = Zseczede 4 K K
V81 + 16x2 = 9sech 1 |Vv81+ 16x2 + 4x
= —ln 9 + C




