
Sesión 14: Matemáticas





INTEGRACIÓN POR 
FRACCIONES PARCIALES
Cuando la función a integrar es 
una fracción la cual es impropia, 
es necesario descomponerla en 
fracciones más sencillas.

Para dividirla: descomponer de 
acuerdo a sus denominadores.

Caso I: Existen 
términos lineales 
diferentes

Caso II: Se tienen 
términos lineales 
iguales

Caso III: términos 
cuadráticos diferentes

Caso IV: hay términos 
cuadráticos que se 
repiten



EJEMPLO CASO I
మ

య మ  forma 
஺

௫

஻

௫ାଵ

஼

௫ିଵ

Paso 1 factorizar denominador

ଷ ଶ

Paso 2 encontrar el valor de las constantes A, B y C

ଶ௫మାହ௫ିସ

௫(௫ାଶ)(௫ିଵ)

஺ା஻ା஼

௫(௫ାଶ)(௫ିଵ)

 ଶ = 
஺ା஻ା஼

௫(௫ାଶ)(௫ିଵ)

 ଶ = 
஺ା஻ା஼

௫(௫ାଶ)(௫ିଵ)



EJEMPLO CASO I
 ଶ = 

஺ା஻ା஼

௫(௫ାଶ)(௫ିଵ)

 ଶ = 
ଶ = ଶ

Por lo que obtenemos 3 ecuaciones

Así tenemos:



EJEMPLO CASO I
మ

య మ

Paso 3 sustituir las constantes A, B y C y los factores

ଶ

௫

ଵ

௫ାଶ

ଵ

௫ିଵ
=

ଶ

௫

ଵ

௫ାଶ

ଵ

௫ିଵ



EJEMPLO CASO II
ଵ

௫రାଶ௫యା௫మ

Paso 1: Factorizar el denominador

𝑥ସ + 2𝑥ଷ + 𝑥ଶ = 𝑥ଶ 𝑥ଶ + 2𝑥 + 1 = ଶ ଶ

Paso 2: Transformar la fracción

ଵ

௫రାଶ௫యା௫మ =
஺

௫
+

஻

௫మ +
஼

௫ାଵ

஽

(௫ାଵ)మ

Paso 3: Encontrar los valores de A, B, C y D (paso 2 del ejercicio anterior)

A= -2    B=1   C= 2   D= 1   



EJEMPLO CASO II
Paso 4: Sustituir los valores en la integral 

∫
ଵ

௫రାଶ యା௫మ 𝑑𝑥 = −2
ௗ௫

௫

ௗ௫

௫మ ∫
ௗ௫

௫ାଵ
+ ∫

ௗ௫

(௫ାଵ)మ

Paso 5: Integrar

ௗ௫

௫

ௗ௫

௫మ

ௗ௫

௫ାଵ

ௗ௫

(௫ାଵ)మ

ଵ

௫

ଵ

௫ାଵ
C



CASO III
௫మାଶ௫ାଷ

௫రାସ௫మାଷ

Paso 1: Factorizamos el dominador 

ଶ ଶ ଶ ଶ

Paso 2: igualamos y obtenemos los valores de A, B, C y D

௫మାଶ௫ାଷ

௫మାଵ ௫మାଷ

஺௫ା஻ ௫మାଷ ା(஼௫ା஽) ௫మାଵ

௫మାଵ ௫మାଷ

ଶ ଶ ଶ

ଶ ଷ ଶ

A=1 B=1    C=-1 D=0



CASO III
Paso 3: Sustituimos en la integral

௫మାଶ௫ାଷ

௫మାଵ ௫మାଷ

௫ାଵ

௫మାଵ

௫

௫మାଷ

௫మାଶ௫ାଷ

௫రାସ௫మାଷ

௫ାଵ

௫మାଵ

௫

௫మାଷ

௫

௫మାଵ

ௗ௫

௫మାଵ

௫

௫మାଷ

Paso 4: Integramos

௫

௫మାଵ

ௗ௫

௫మାଵ

௫

௫మାଷ

ଵ

ଶ
ଶ ଵ

ଶ
ଶ


௫మାଵ

௫మାଷ



CASO IV
௫రାଵ଺

௫లା଼௫రାଵ଺௫మ

Paso 1: Factorizar el denominador

଺ ସ ଶ= ଶ ସ ଶ ଶ ଶ ଶ

Paso 2: Descomponemos la fracción 

௫రାଵ଺

௫మ ௫మାସ మ

஺

௫
+

஻

௫మ +
஼௫ା஽

௫మାସ
+

ா௫ାி

(௫మାସ)మ

Paso 3: Realizamos algebra para obtener las ecuaciones lineales para encontrar A, B, C, D, E y 
F

௫రାଵ

௫మ ௫మାସ మ=
஺௫ ௫మାସ

మ
ା஻ ௫మାସ

మ
ା ஼௫ା஽ ௫మ ௫మାସ ା(ா௫ାி)௫మ

௫మ ௫మାସ మ



CASO IV
௫రାଵ଺

௫మ ௫మାସ మ=
௫ఱ ஺ା஼ ା௫ర ஻ା஽ ା௫య ଼஺ାସ஼ାா ା௫మ ଼஻ାସ஽ାி ା௫ ଵ଺஺ ାଵ଺஻ 

௫మ ௫మାସ మ

Paso 4: Encontrar A, B, C, D, E y F

A=0   B=1   C=0   D=0   E=0   F=-8

Paso 4: Sustituimos en la integral

௫రାଵ

௫లା଼௫రାଵ଺௫మ

଴

௫
+

ଵ

௫మ
+

଴௫ା଴

௫మାସ

଴௫ି଼

(௫మାସ)మ

Paso 5: Integramos 

ଵ

௫మ
−

଼

(௫మାସ)మ
=

ௗ௫

௫మ

ௗ௫

(௫మାସ)మ

=
ଵ

௫

ଵ

ଵ଺

௫

ଶ

ଵ

଼

௫

௫మାସ


ଵ

௫

ଵ

ଶ

௫

ଶ

௫

௫మାସ





INTEGRAL DEFINIDA

Es la forma más sencilla de integrar

Sea una función continua en el intervalo cerrado , entonces la integral 
definida de de “ ” a “ ” es:

௕

௔ ௔
௕

Ejemplo: 

ଷଷ

଴

௫ర

ସ
଴

ଷ

= 
(ଷ)ర

ଷ

(଴)ర

ଷ
=

଼ଵ

ସ

଴

ସ

଼ଵ

ସ


